
Ministarstvo prosvete Republike Srbije

Druxtvo matematiqara Srbije

18. SRPSKA MATEMATIQKA OLIMPIJADA

UQENIKA OSNOVNIH XKOLA

Beograd, 25.05.2024.

1. Odredi sve nenegativne cele brojeve x, y i proste brojeve p za koje va�i:

3x + p2 = 7 · 2y.

2. Neka su a, b, c pozitivni realni brojevi koji zadovo	avaju ab + bc + ca =
3

4
.

Doka�i da va�i nejednakost:

(a+ b+ c)6 ⩾

(
9

8

)3

· (1 + (a+ b)2) · (1 + (b+ c)2) · (1 + (c+ a)2).

Kada va�i znak jednakosti u ovoj nejednakosti?

3. Da li je mogu�e na po	a table 70× 70 postaviti:

(a) 2024 �etona tako da svaki kvadrat 2× 2 sadr�i paran broj �etona;

(b) 2023 �etona tako da svaki kvadrat 2× 2 sadr�i neparan broj �etona?

Na svakom po	u table mo�e se nalaziti najvixe jedan �eton.

4. Neka je I centar upisane kru�nice oxtrouglog trougla ABC (AB ̸= AC) i
M sredixte stranice BC. Oznaqimo sa M ′ taqku na pravoj BC takvu da je
IM ′ = IM (M ̸= M ′), a saK sredixte onog luka BC opisane kru�nice trougla
ABC koji sadr�i taqku A. Ako prava AK seqe pravu BC u taqki L, doka�i
da taqke K, L, I, M ′ pripadaju jednoj kru�nici.

Vreme za rad 240 minuta.
Svaki zadatak vredi 10 poena.


